تمارين محلولة:الحساب المتجهي 
المستوى : الجذع مشترك علمي و الجذع مشترك 
تكنولوجي 


V=BE+DF+EF+AB+ED+ FEA 
۷/ بسط المتجهتين ل و‎ 
U = BC-AC-BA+AB = BC+CA+ AB + AB الجواب:‎ 


چھھےۓ چھے ےا کے چ ھھے اچھے: چھےے. پھے جح ھھھ ھھھ gوھھے N‏ اھ 


V - BE+DF+EF+AB+ED+ FA= BE+ EF + FA+AB+ED+D 
U = BA+ AB+ AB = BB+ AB = 0+ AB = AB 

V = BF +FB+EF = BB+ EF =0+ EF = EF 
و 7 ثلاث نقط من المستوى‎ €٣ تمرين 2: لتكن 4 و 8 و‎ 
AN - 46+ 427 sBM = 40 بحيث:‎ N 1)أنشئ النقط 74 و‎ 
MN 2)قارن المتجهتين : 85 و‎ 
الجواب:1)‎ 


MN = MA+ AN = MB+ 24+ 46+ 1‏ 
MN =—BM + BA+ AD+ AC =—-BM + 812+ AC‏ ومنه: 
AC = BD‏ + مع MN =-AC+‏ 
تمرين3 : '480 مثلث و 74 نقطة من المستوى 
نعتبر النقط 2 و E‏ بحيث: 20 +110-14 و 04 + ارا = ME‏ 
ماهي طبيعة الرباعيين ABCD‏ و ACBE‏ ؟ 
الجواب: 1) 8° +14۸ -(1// يعني MA+AD¬=MA+ BC‏ 
يعني ۸0-8٣‏ ومنه 48٤2‏ متوازي الأضلاع 
ME - MB + CA (2‏ يعني MA+ AE = 1/14 + AB + CA‏ 
يعني ) + ۸8 = A٤‏ يعني AE = )4 + AB‏ يعني AE = CB‏ 
ومنه B٤‏ متوازي الأضلاع 
تمرين 4:ليكن ۸8٣‏ مثلث و لتكن £ منتصف القطعة | 8٣‏ | 
و 74 نقطة من المستوى حيث: CM - 04+ CE‏ 
1)أرسم شكلا. 2)بين أن: ۸٣8۸M‏ متوازي الأضلاع 
3)بين أن: 4187/4 متوازي الأضلاع 
الجواب:1) 
أنظر الشكل 


ص 1 


CE + EM = CA+ CE يعني‎ CM = CA + CE : لدينا‎ 
ME - AC „ie-ME =—-۸AC يعني‎ £M = €4 يعني‎ 
ومنه 4001/11 متوازي الأضلاع‎ 


AE + EC = MB + BE يعني‎ AC = ME : لدينا‎ 

ونعلم أن : ع منتصف القطعة | 8٣‏ ] اذن : BE = EC‏ 

ومنه 7/8 = 4£ وبالتالي : 45811 متوازي الأضلاع 

تمرين 5: 4 و 8 نقطتان من المستوى بحيث : :107 - ۸8B‏ 

1) أرسم النقطتين 0 و72 بحيث : 40-248 و AD-—43۸8B‏ 
2)أحسب المسافتين : 4607 و ۸D‏ 

الإاجوبه : 1) 


2 لينا 26-248 انك : | |= || 

اذن : 48 |2| = مم اذن : 248 = 46 اذن : ہ2c=‏ 40 
لدينا 40-3۸8 اذن : |348-| - أصما 

اذن : 48 |3-| = 4م اذن : 348 = مم اذن : mص3c= AD‏ 
تمرين6 : لتكن 4 و 8 و ) ثلاث نقط غير مستقيمية. 
أنشئ النقطة 7 بحيث 28-6 = AD‏ 

الجواب : 


الأستاذ : عثماني نجيب 


تمرين7 : 480 مثلث و نضع : : 7- 48 وز = 240 
أنشئ المتجهات التالية : 


الجواب : 


37 و [2- و j‏ 31-2 


تمرين8 : » و « متجهتان. نضع: | 627| 7= م 


أوجد عددين حقيقيين مرو ر بحيث: ۷رر + رعرع باز 


الجواك: :217-62-2 بو -| 7+7 |6[ 50-25 |2- م 


5 10 10 


تمرين9:ليكن 860 4 مثلثا. ولتكن النقطة 2 حيث 3100 - (81 . 
1. بين أن: (87 و 20 مستقيمتين 
2 أنشي الحة 0 9و" 
الجواب :1) لدينا ‏ 3000 - ([8 تكافئ (80 + 3)55= 85 
تكافئ 380+ 3108 - (81 تكافئ 380 - 810-3108 
تكافئ 380 - 387 + 8D‏ تكافئ 
BD = 86‏ 4 تكافئ عم 2 - 85 , 
4 


وبالتالي : 80و 80 مستقيمتين 
02 85-38 ومنه الانشاء 
4 


تمرين10: نعتبر النقط 4 و 8 و M1‏ 
بحيث: 0 = 8 مد + 2MA +3MB‏ 
ماذا تستنتج بالنسبة للمتجهتين ۸M‏ و 478 


۱2 5 أن النة لة M‏ و ا |1 تق ) .(AB‏ 
الجواب :1) 0 = 3۸8+ 31/18 + 214 يعني 
0 - 348+ [ 48 +2114+31114 يعني 0 - 2MA + 31/14 + 6AB‏ 


1. بين أن: 527 - 
5 


يعني 6۸8-= 51۸4يعني 6۸48-= 5/411 يعني 2= AM‏ 


اذن المتجهتين ۸۷1 و 48 مستقيميتين 

- 0 
5 

1 تنتمي إلى المستقيم ( 478 ). 

تمرين11 : 480 مثلث و لم و ٣‏ نقطتين بحيث : 

AF = AB+ AC و‎ AF =(CB: 

2)بین أن 8 منتصف القطعة | £۳ ]. 


M1‏ تعنی أن النقط ۸ و 8 و 1 مستقيمية وأن 


ص 2 


E 


و و و و جلمد 


و و و و وچ ےا و — 


چ و © 2 ج 


BA+AB=0 : لأن‎ BE + BF = BA+ AC + CB 
BE+ BF = BB - 0 ودائما حسب علاقة شال نجد‎ 


تمرين12 :لیکن 48٣‏ مثلثا. إذا كان 7 منتصف القطعة[ 48] و ل 
منتصف القطعة |[ 0م] فان: 17-6 


الجواب: ليكن 8٣‏ ۸ مثلثا. ]و ل هما على التوالي منتصفي 
القطعتين [ 48م ]و[ 40]. 


لدينا: 47+ 14- IJ‏ 
8ت 
7 2 


-2)34+26(--6 


ملاحظة : عو رر تعني أن المتجهتين 17و 80 مستقيميتين 
منه : (80 )||( 17) 

تمرين13 : 8٣٤‏ ۸ مثلث و £ و ۸ نقطتان حيث: 

AF - 40 SAE ==AB 

1) أنشئ الشكل. 


م2 أکتب كلا من المتجهتين £٣‏ و 8۴ بدلالة 48 و 0 / 
3) استنتج أن المستقيمين (8/7)و ( 20) متوازيان. 
أجوبة :1) 


EA + 02‏ = 70 حسب علاقة شال اذن : 40 EC =-AE+‏ 
يعني EC =3 AB+AC‏ يعني EE EC == AB + AC‏ 
المطلوبة ولدينا ۸۴ + 84 = 8۴ حسب علاقة شال 

اذن B+:‏ -= 8 وهي النتيجة المطلوبة 

)وجدنا 26 + 48 2-= 6ع اذن )%40 (-AF+‏ 26-2 


الأستاذ : عثماني نجيب 


اذن ( 27€ 2)7 - يعلى EC => BF‏ 
3 4 4 
اذن :المستقيمين ( 8۸ )و ( 80) متوازيان. 
تمرين14:ليكن 8٤2‏ 4 متوازي أضلاع مركزه 0. 1و رهما 
على التوالي منتصفي القطعتين[ 48] و[0ح0]. 


ا سس 
1 )بين أن: 6 - Oi‏ د 08--07 


2) استنتج أن 0 هو منتصف القطعة [ 17]. 


D 


أجوبة :1) 


القطعة [40] اذن حسب خاصية لدينا : C8‏ = 67 
ونعتبر المثلث (401, لدينا /ر منتصف القطعة [70] و 0 منتصف 


القطعة ]4٨[‏ اذن حسب خاصية لدينا : 45 1= 67 


2)لکي نبين أن : 0 هو منتصف القطعة | 17 | 
ا ا د انب 
OI+O0J =—€CB+— AD‏ 
2 2 
وبما ان (48607 متوازي أضلاع فان : 47م = 86 
ومنه :م 8ع 18-1 - 6ج 1 ب وج 1 - Oi+0j‏ 
2 2 2 2 
وبالتالي : 0 هو 6چ ٠.‏ لقم[ | 17]. 
تمرين 15:ليكن 486007 متوازي أضلاع و / و / نقطتان حيث: 
کک ا 7 ب 
DE =2 DA‏ و CF =—DC‏ 
2 3 
ا 3 س e‏ لت 
1)بين AB:‏ -104--:81 و BF =7 DC+ BC‏ 
)بين أن: 0 = 2BE +3BF‏ 
ماذا تستنتج بالنسبة للنقط ٣‏ و B‏ و£؟ 
أجوبة :1)أ)حسب علاقة شال BE - BC +CD+ DE‏ 
وبما ان (486007 متوازي أضلاع فان : AD‏ = 86 و BA‏ = 67 
ونعلم أن : مح 3 5٣‏ 
2 
الہ عد س3 عد سو سے س سے شت 
ل . ا و ر 
ب)حسب علاقة شال BF = BC+ 2Z DC: ùùl BF = BC + CF‏ 
2E +3BF -2 DA- 2F |+3( BC+ 25€ ©‏ 
DC‏ 2+ 380+ 374-28 - وبما أن 48007 متوازي 
أضلاع فان : CB = DA‏ و DC = AB‏ 
اذن : 0 - +2AB‏ 380 + 8م 2 - 308 - 387 + 2BE‏ 
الاستنتاج: 0 = '[38 + 2BE‏ يعني برع 3- - BE‏ 
7 


ومنه النقط ۳ و 8 وع مستقيمية 


الأستاد : عثماني نجيب 


